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Balazs Dezs6

ELTE, Operaciokutatasi tanszék



Feladat

Adott egy G = (V, E) iranyitatlan graf, és az élekenegy /: V — N
flggvény. A grafban nincs negativ kér. Adott s, t csucspar,
keresslink legrovidebb utat a két pont k6zott.

Megjegyzés: A hagyomanyos, azaz a Dijkstra és Bellman-Ford
algoritmus nem alkalmazhaté. (Az élek kétiranyusitasa nem
mikaodik.)



Graf transzformaco

Minden csucsot (kivéve s, t) helyettesitsik két csuccsal:
V — Vi, Vu2

Minden élet helyettesitsik két cstccsal: € — Ve, Ve

Kdsslk 6ssze v,q és v,» csucsokat, az él kdltsége 0 = csucs
0sszekoto él

Kbsslk dssze ve1 €s Ve csUcsokat, az él kéltsége 0
Rightarrow él 6sszekoto él

Ha v az e els6 végpontja, akkor kdssik 6ssze v, €s v,»
csucsokat veq-gyel, az él kdltsége /2 = szér él

Ha v az e masodik végpontja, akkor kdssik 6ssze v, és v
csucsokat vgo-gyel, az él kdltsége /2 = szar él

S, t esetén csak egy csuccsal helyettesitjik létre

Keresslink egy minimalis perfekt parositast a grafban.



Helyesség

@ Egy tetszbleges s, t megfeleltethetd egy azonos sulyu
parositasnak

@ Minden uton lév élhez valasszunk egy-egy hozza tartozé
szarat a parositasban, mig az ésszes tdbbi élen és csucson
az 6sszekotd élet valasszuk ki

@ Egy tetszbleges minimalis parositasnak megfeleltethetd egy
at, ha nincs negativ kor a grafban

@ Minden olyan él legyen az uton, amihez nem valasztottuk ki
az 6sszekoto élét

@ Lemon megvaldsitas: graf transzformacio +
MaxWeightedPerfectMatching + negalt kéltségek



